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INSTRUCOES

e Escreva seu nome, o nome da sua escola e nome do APLICADOR(A) nos campos acima.

e Esta prova contém 5 pédginas (incluindo esta pégina de capa) e 20 problemas. Verifique se
existe alguma pagina ou exercicio faltando e, em caso afirmativo pega ao APLICADOR(A)
para trocar sua prova.

e Esta prova é individual e sem consulta a qualquer material.

e O uso de aparelhos eletrénicos, como celular, tablet, notebook e calculadora, ndo sdo permi-
tidos no decorrer da prova.

e A duracdo da prova é de 3 horas. Apds esse tempo vocé terda 10 minutos extras para o pre-
enchimento do gabarito oficial.

e Apés o término do preenchimento, entregue ao APLICADOR(A) o gabarito oficial com as
respostas.

e Esta prova precisa ser entregue ao APLICADOR(A) caso tenha sido aplicada no dia
09/06/17.

BOA PROVA!
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1. O nimero de solugoes inteiras e nao-negativas da equacdo x +y +z + w =5 é:
(A) 36 (B) 48 (C) 52 (D) 54 (E) 56
2. Em um cubo de lado k sdo escolhidos um par de vértices opostos e um par de pontos médios

de arestas opostas para formar um quadrildtero ABCD conforme mostra a figura. A drea do
quadrilatero ABCD é

V/3k? V6k?2 V2k?2 V/5k? V6k?
= o®m s o ot ® Y

3. Escolha trés ntimeros naturais consecutivos e faga a multiplicacdo entre estes trés nimeros.
Qual é a probabilidade do niimero obtido ser divisivel por 127

W ®: ©F @, ®°

4. Uma formiguinha passeia pelas arestas de um cubo cuja aresta é de 15 cm. De quantas maneiras
diferentes ela pode ir de A até G, usando o caminho mais curto?

(A)

A B

(A) 6 (B)12 (C)8 (D)9 (E) 15

5. De cada lado de um pedaco quadrado de papel sdo removidos tridngulos retdngulos isésceles
e dessa forma obtemos um retdngulo em branco como mostra a figura abaixo. Sabendo que a
soma das areas dos tridngulos removidos ¢ 200 cm?, qual é a medida da diagonal d do retdngulo?

(A) 12v2 (B) 14y2 (C) 18 (D) 20 (E) 24
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6.

10.

11.

12.

13.

Paulo tem tinta de cinco cores diferentes. De quantas maneiras ele pode pintar as regioes da
bandeira da figura abaixo, cada uma com uma tnica cor, de modo que cada cor aparega ao
menos uma vez e que regioes adjacentes sejam pintadas com cores diferentes?

(A) 336 (B) 240 (C) 480 (D) 720 (E) 960

Sejam 6 arames medindo 10 cm, 20 cm, 30 cm, 40 cm, 50cm e 60 cm. Quantos tridangulos
nao congruentes podem ser formados usando 3 destes arames por vez para formar os lados dos
triangulos?

(A3 (B)6 (C)7 (D)10 (E) 12

. Usamos o simbolo n! para representar o produto dos niimeros naturais de 1 até n, isto é, n! =

n.(n —1).....2.1. Se n! = 215.36.53.72.11.13, qual o valor de n ?
(A) 13 (B) 14 (C) 15 (D) 16 (E) 18

. Sendo n um numero natural, qual é o menor valor de n tal que n! termina com pelo menos 499

algarismos iguais & zero?

(A) 2004 (B) 2005 (C) 2009 (D) 2485 (E) Nenhuma das anteriores

Dividindo-se o polinémio P(z) = x° + az* 4+ bx® + cx + 1 por (z — 1), obtém-se resto igual a
2. Dividindo-se P(z) por (x + 1), obtém-se resto igual a 3. Sabendo que P(z) ¢é divisivel por
(z — 2), tem-se que o valor de % é igual a:

(A) -6 (B)-4 (C)4 (D)7 (E)9

A soma de todos os valores inteiros x que satisfazem (22 + 5z + 5)(’32_337_10) =1¢é

(A)3 (B) -2 (C) =5 (D) —7 (E) Nenhuma das anteriores

/ 125 / 125
Seja x = {'/3 +1/9+ o7~ \3/—3 +1/9+ 97 Entdo podemos dizer que x

(A) E um numero irracional menor do que 1

(B) E um nimero natural

(C) E um niémero racional menor do que 1

(D) E um ntimero complexo

(E) E um ntimero real de médulo maior do que 1
Suponha que a = 212 e b = 2201 sdo dois niimeros expressos na base 3. A expressido na base 3
do produto a.b é
(A) 1102212 (B) 2110001 (C) 2002211 (D) 2022012 (E) Nenhuma das anteriores
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14. Na figura abaixo temos um tridngulo retangulo inscrito numa semicircunferéncia BC' e duas
— ——

outras semicircunferéncias BA e AC. A mediana deste tridngulo retdngulo em relacdo a sua

hipotenusa vale 2,5 cm. Se o lado AB vale 3,0 cm, podemos dizer que a area das duas Lunulas
2,

(dreas sombreadas em forma de lua) medem em cm

(A) 2r (B)8/3—-7 (C)6 (D) 4v/3 (E)5

15. Qual é a medida do lado do maior tridngulo equilatero que pode ser inscrito em um quadrado
de lado 1 cm?

w1 ® ©N @2 ® o

16. Abaixo temos um tridngulo retdngulo ABC com AC = BC =1 e DEF é um arco de circulo
com centro em A. Suponha que as dreas sombreadas BDE e CEF tem mesma medida e

AD = 2 Qual é o valor de z?

VT

(A)1 (B)2 ()3 (D)4 (E)5
17. Se os ntimeros inteiros positivos a, b, ¢ formam uma progressao aritmética, entdo os nimeros:

1 1 1
Vot e Vetva o a+vb

(A) Formam uma progressao geométrica

(B) Formam uma progressao aritmética
(C) Formam uma progressao aritmo-geométrica
(D) Nao formam nem uma progressao aritmética nem geométrica
(E) Formam uma sequéncia de Fibonacci onde o tltimo termo é a soma dos anteriores
18. A sequéncia crescente 2,3,5,6,7,10,11,... é formada por nimeros naturais que ndao sdo nem
quadrados perfeitos nem cubos perfeitos. O termo de niimero 500 desta sequéncia é
(A) 604 (B) 578 (C) 528 (D) 507 (E) Nenhuma das anteriores
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A figura abaixo valera para as questdes 19 e 20. Considere o tridngulo ABC isésceles, com
AB=1=AC e /BAC = 36°.

19. Ao tragar a bissetriz do dngulo ZABC, esta encontra o lado AC em D. O valor de BD vale:

(a) VoL @y VEL (o) YREVE () VBV () VEEAD

20. Calcule o valor do sen 18°.

() VL (@) VEL (o) YREVE ) VBV () VIR
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