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Resumo

Nesse trabalho estudamos a hipoeliticidade global do operador

L = Dt + (a+ ib)(t)P (Dx), (t, x) ∈ T1 × TN ,

sendo a(t) e b(t) funções suaves a valores reais e P (Dx) um operador pseudodiferencial definido

no toro TN ≃ RN/(2πZN). O operador P (Dx) é dado por

P (Dx) · u =
∑
ξ∈ZN

eix·ξp(ξ)û(ξ),

onde p(ξ) é o śımbolo de P (Dx) e û(ξ) são os coeficientes de Fourier de u.

Provamos que o operador pseudodiferencial L é globalmente hipoeĺıtico sempre que a parte

imaginária das funções t ∈ T1 7→ M(t, ξ)
.
= (a + ib)(t)p(ξ), ξ ∈ ZN , não muda de sinal e

L0 = Dt + (a0 + ib0)P (Dx) é globalmente hipoeĺıtico, sendo a0 e b0 as médias das funções

a(t) e b(t). Contudo, diferentemente do caso diferencial P (Dx) = Dx com N = 1, a não

mudança de sinal de ℑM(t, ξ)
.
= (a + ib)(t)p(ξ), ξ ∈ ZN , não é uma condição necessária para

a hipoeliticidade global de L.

Para o operador com coeficientes constantes L0, estudamos de forma especial o caso unidi-

mensional quando P (Dx) é um operador homogêneo de grau racional. Estabelecemos conexões

entre a hipoeliticidade e certas aproximações de números reais, que não são consideradas em

[2].

Para o caso de coeficientes variáveis, uma das contribuições deste trabalho é mostrar que a

hipoelipticidade global de L está relacionada com a velocidade de crescimento das partes real

e imaginária do śımbolo p(ξ) quando |ξ| → ∞.

Este trabalho foi realizado em colaboração com Alexandre Kirilov (UFPR), Fernando Ávila da

Silva (UFPR) e Rafael Boro Gonzalez (UFPR).
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